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1. Kreis gesucht

Gegeben seien zwei Punkte P und Q in der Ebene und ein Inversionskreis k mit
Mittelpunkt M . Mit P ′ bzw. Q′ bezeichnen wir die Bildpunkte von P bzw. Q
unter der Inversion an k. Beweise, dass die Punkte P , Q, P ′ und Q′ auf einem
gemeinsamen Kreis liegen, wenn . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . .
und ergänze die fehlende Bedingung in diesem Satz.

2. Formel gesucht

Gegeben seien zwei Punkte P und Q in der Ebene und ein Inversionskreis k mit
Mittelpunkt M und Radius r. Gib eine Formel für den Abstand der Bildpunkte
P ′ und Q′ an, ausgedrückt durch r, MP , MQ und PQ.

Wann gilt PQ = P ′Q′?

3. Cool Rectangles

A rectangle is called “cool” if its sides a and b are in the ratio a : b = (n+ 1)2 : n2

with n ∈ N. The “cool” thing about “cool” rectangles is: they can always be
divided into two parts that can be put together to form a square.

Why do “cool” rectangles have this property? Describe what the two parts look like.

4. Zusatzaufgabe

Der Inversor von Peaucelliers ist ein mechanisches
Gerät, mit dessen Hilfe man punktweise Objekte
an einem Kreis spiegeln kann. Er besteht aus sechs
Stäben, zwei der Länge a und vier der Länge b,
wobei b < a gilt. Hält man das Gerät in M fest
und fährt mit dem Punkt P eine gegebene Kurve
ab, so zeichnet der Stift in P ′ die zugehörige Bild-
kurve (und umgekehrt).
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(a) Begründe die Funktionsweise und ermittle den Radius des Spiegelungskreises.

(b) Welche Punkte der Ebene lassen sich mit diesem Gerät invertieren?


