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| nzidenzaxiome

Zu zwei (verschiedenen) Punkten A, B [ P gibt esstetseine Gerade a [1 G, mit der A und B
inzidieren.

Zu zwei Punkten A, B [0 P gibt es hochstens eine Gerade a [1 G, mit der A und B inzidieren.

Auf jeder Geraden gibt es mindestens zwei Punkte.

Es gibt wenigstens drei Punkte, die nicht auf einer Geraden liegen.

Zujedrei nicht auf ein und derselben Geraden liegenden Punkten A, B, C [0 P gibt es stets eine Ebene
a O E, mitder A, B und C inzidieren.

Zu jeder Ebene a [0 E gibt es stets einen mit ihr inzidierenden Punkt A O P.

Zujedrei nicht auf ein und derselben Geraden liegenden Punkten A, B, C O P gibt es héchstens eine
Ebene a O E, mitder A, B und C inzidieren.

Wenn zwei Punkte A, B 0 P einer Geradena [1 G ineiner Ebene @ [J E liegen, o liegt jeder

Punkt von & in der Ebene @.

Wenn zwei Ebenen a, 8 O E einenPunkt A 0 P gemeinsam haben, so haben sie mindestens einen
weiteren Punkt B 0 P gemeinsam.

Es gibt wenigstens vier Punkte, die nicht alle in derselben Ebene liegen.

Anordnungsaxiome

Wenn (A,B,C)0Z ,sosind A, B, C drei verschiedene Punkte einer Geraden und es gilt auch
(C,B,ADZ .

Zu zwei (verschiedenen) Punkten A und C gibt es stets wenigstens einen Punkt B auf der Geraden AC
mit (A, C,B) 0 Z.

Unter irgend drei (verschiedenen) Punkten einer Geraden gibt es nicht mehr al's einen, der zwischen den
beiden anderen liegt.

(Axiom von PASCH)

Esseien A, B,C O P dre nichtkollineare Punkte und g eine nicht mit A, B, C inzidierende Gerade
der Ebene ABC . Wenn g dann durch einen (inneren) Punkt der Strecke AB geht, so geht sie auch durch

einen (inneren) Punkt von AC oder durch einen (inneren) Punkt von BC.
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Kongruenzaxiome

Wenn A, B zwei Punkte auf einer Geraden a und A’ ein Punkt einer Geradena’ (2’ =a) moglich,

S0 exigtiert auf einer gegebenen Seitevon @ bzgl. A genau ein Punkt B’ derart, da? A' B' [ AB.

Fir jede Strecke AB gilt AB [ BA

Wemn A'B' D ABund A”"B'" 0 AB,s0 A'B' 0 A" B"".

Esseien A, B, C drei (verschiedene) Punkte einer Geraden a mit B zwischen A, C,
A',B',C' drei (verschiedene) Punkte einer Geraden a mit B' zwischen A', C'.
Wenn AB [0 A'B'0] BCOD B'C',s0 AC 0 A'C'

(Streckenadditionssatz).

Wenn O(h,K)ina, a'ina', eneSetevona'in a' gegeben (Habebene),

0'0a’, einvon 0" ausgehender Strahl h' auf a',
dann exitiert in a' genau ein Strahl k' mit

1) O(h, k) OO(h, k') und

2) aleinneren Punktevon [O(h', k') liegen auf der gegebenen Seitevon a'.
A,B,Cund A", B', C' seien jeweils nichtkollineare Punkte.
Wenn AB [0 A'B', AC A'C'und OBAC [ B'A'C’,
so OJABC M A'B'C'undACB I A'C'B".

Bewegungsaxiome
Wenn T eine Bewegung ist, soist auch 7~ * eine Bewegung.
Die NAF zweier Bewegungen ist eine Bewegung.

Wenn T eine Bewegung ist und C zwischen A und B, soist 1(C) zwischen t(A) und t(B).

Wenn eine Bewegung eine Halbgerade auf sich abbildet, dann bildet sie jeden Punkt dieser Halbgeraden auf

sich ab. (d. h. jeder Punkt ist ein Fixpunkt.)

wem (0,,7,,4,) und (0,,7,, 4, ) zwei beliebige Fahnen sind,

dann existiert genau eine Bewegung, die (Ol,?l,/Tl) auf (OZ,Z,/TZ) abbil det.
Zujeder Strecke AB existiert eine Bewegung T mit T(A) =B und T1(B) = A.
ZujedemWinkel [O(h, k) mit dem Scheitel O existiert eine Bewegung 7
mitt(0)=0O,1(h)=k undt(k)=h .



IV  Stetigkeitsaxiome
V1 (Archimedisches Axiom)
Zu zwei beliebigen Strecken AB und C,D, (mit AB <C,D, ) existiert stets eine natiirliche Zahl n = 1 und

Punkte Cq, Co, -+, C,, mit folgenden Eigenschaften:

—t
()  Cp.Cy,,CrOCD,

@ CC, OABfiri=012..,n-1

3 G zwischen C;_1,Cj4q (1=1,2,..,n=1)
(4 D, zwischen C,, C,, aber D, nicht zwischen C;, C,_;

Anschaulich: Jede (noch so grof3e) Strecke C,D, &1t sich durch eine endliche Anzahl von Abtragungen einer

(noch so kleinen) Strecke AB "ausmessen'”:

IV 2 (volistandigkeitsaxiom)
Zu jeder nichtnegativen reellen Zahl A gibt eseine Strecke AB, deren Lange gleich dieser Zahl ist:
((AB)=1 .

V  Paralleenaxiom
Essel a einebeliebige Gerade und A ein Punkt aul3erhalb a.
Dann gibt esin der durch & und A bestimmten Ebene héchsens eine Gerade,

diedurch A geht und @ nicht schneidet.
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